»SUR LES SYLLOGISMES EN LOGIQUE ET LES HYPERSULLOGISMES
EN METVALOGIQUE*.

D. Mordoukhay-Boltovskoy (Rostoff sur le Don).

1. De méme que l'espace,a trois dimensions. peut etre consideré comme une
partie de I'espace a quatre dimensions ou en général a n dimensions la 1 6-
gique de classes peut étre extrapolée. en Métalogique des hyper-
classes, qui ne coniredie pas & la Logique, mais qui la compléfe par de nou-
veaux éléments et des opérations. formelles.

Tandis que la Logique ordinaire des classes représente une doctrine sur les
relations 4 deux termes, en Métalogique on aura a faire avec qes, relatiqns
a trois et plus de termes, - :

J'ai I'\ntention de construire une Metaloglque a 3 et 23:6 termes

Dans ce but je dois représenter les lois de la Logique " ordmaxre sous une
forme nouvelle. La relation fondamentale 4 2 termes ¢st entre i'espece
et le genre (I'inclusion d'une classe dans l'autre):

tous les a sont b

Je la symbolise par

A |a" b

Cest la proposition universelle-affirmative.
Pour 'universelle négative: aucune a n'est pas b nous aurons la notation
suivante: .

E | a, b"|.
1| faut bien distinguer  dé (B) S

lab| — ducune @ n'est b,
|a’ ()| — tous les a sont non b.

Dans le premier cas nous avons Iexclusion de la classe, dans le second
inclusion a dans la classé contraire (4),
Nous prenons iés formulés:

|a'b|_lavz(5)| A—
- A 0

@ i E
a3 || @, (3) —a

.

¥) L'idée de la Métaloglque appartient & prof, N, Vasilieff (Journal de la Ministére de
ilInstr. Publique, -1905), Mais-ces intéréssants travaux, que {’ai connu trop tard; m ‘gvaient eu
‘aucune influence sur les miens que j'ai commencé en 1917. Dailleurs ces recherches onfie
Caractére philosophique, tandis que les mlennes sont purement mathémati iq! ues.
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pour les postulats qui permettent de réduire I'exclusion .a l'inclusion et cag
_formules donnent la conclusion immédiate, qui s’appelle Obversio.

Pour 1a particuliére affirmative: ,quelques a sont 5 nous prenons

la notation suivante:
1. |ab].

—

Si par x on marque une classe quelconque, on aura encore une autre nota-
tion: .
x'a
x'b

d’oll, en appliquant 'axiome de la Logique des propositions:

avb=bva
on peut écrire :
x' b

{ xa
x'a

X'b ‘n

c'est & dire
c'est converslo simplex.
Pour la particuliére-négative: »quelques a ne sont pas b¢ prenons.

la notation_suivante: .

(9] l 1‘5 |
On peut encore écrire
x'a
xb |

2. La premitre loi de la Logique des classes:
1) Le principe de l'identité

la, a’| a esta.

En vertu de cette loi on a des conclusions immédiates: ad subordi
natum:

/
| a'b |— z; —lab | A—7
— a a — | pér accidens
- o |
la s | a b a2 | E—o0.

De fa méme maniére on obtient deux nouvelles formes d'obversiq!

. _ i
[ad |=|a@ |

ab|—|e@ |

2) La second_e,loi c'est fe principe de la contradiction:
On nie | a” (a) | |

| a (@) =N
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Pour obtenir toutes les formes des conclusions immédiates nous avons
besoin de la loi de la contradiction généralisée:

a b
a’ ()

de 'incompatibilité de I'inclusion et del'exclusion
|a” &) oula ()L
On a
@) =(®).

Mais pour avoir toutes les formes des conclusions immédiates it faut complé-
ter notre systéme des postulats par le suivant:

| @B |~| ba |

qul permet de remplacer I'exclusion a de & par I'exclusion 4 de a.
En vertu de (1) on peut donner au¥ lois (2) et (3) une autre forme:

a’ b
e T ““/\'

a'b‘u

aF'::\/

3, En Métalogique on doit avoir les relations entre: 'egpéce, le gen re
etle hypergenre.

Pour une hyperclasse orn doit avoir non une seule hyperclasse recip-

tbque (contraire), mais deux, a et (a), non deux opérations: Pinclusion et
'exclusion, mais trois, qui donnent:

1) Les hyperpropositions universelles-affirmatives

a”, P, ¢
;

! 2) deux especes des hyperpropositions.

f Universelles négatives

|a£_‘c‘|et|a'{‘;£_l ;
& postulant les réductionls au thoyen des formuies Suivantes:
'» @ b e|—|a® @ |~ B Q)

|at ‘C‘_l—'l o, (®Y (f),l ] 4)

E |afe|—|a @@ |
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cest la premiére forme d'obversio en Métalogique Au lleu de la, & | en
Métalogique se. “trouve:

I ea fb ge |
Clest l’afﬂrmatlor} de I'existence d’une hyperclasse x telle que

x" e a
X' f b
X' gc

Ainsi 1a hyperproposition particuliére affirmative est une reld-
tion non des trols, mais de 2.3 =6 termes et en postulant pour les hyper-

propositions, les mémes lois que pour les propositions (loi commutative) on
peut permuter les lignes de déterminant d’on

| ea b ge ‘—l]fﬁ ea ge |———| fbgc ea ‘—-I & fb ea I.—-
—| & ea fb.l—[ ea ge fb |.

Cest conversio simplex.
A coOté de cette hyperproposition- afflrmative particuliére on d01t construire
deux types des propositions négatives:

legfbf?c]etle-a]bﬂ:|{'

l'affirmation de x telle que

x" e a x" e a
x’£’ b - xl/ fl b
x'gec X" gec

et ,
ie_af»llgl;'()u‘enﬁg_g'.

l
|

T'affirmation de x telle que
W

<
13

a e
_f:l’ ou | ¥ F
g ¢ ¥ g

k R *
by
alle a

De ces relations il suit:
| ea /b g || fb ea g | .
l ea fb gc ,—-—=§eg§_cfb | j
4. Maintenant nou3 allods indiquer les lois fondameéntales de la Métdld:
Bique. Ces lois affirment 1a vérité ou la fausseté de quelques propo’

sitions. Elles demandent qu'il n’existe hornis la vérité et la fausseté aucuf
troisieme, que la méme proposition f’est pas véritable et fausse, bref elles
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nous donnent la Logique des classes d'ordre supérieure ne violant pas les
lois fondamentales de la Logique des propositions. Mais la Métalogi-
que purement formelle modifie aussi la Logique des propositions en
posant avec V (fausseté) et V' (vérité) encore V (hypervérité). L’affirmation ou
négation se raméne a .la pure imposition des symboles V, l_/_ Y,é coté
du résultat de V'opération formelle.

Cette Méetalogique purement formelle sera developpée dans un autre
mémoire. )

La métalogique hypersyllogistique représente I'introduction dans cette 'M_éta-
logique de la méme maniére comme la Logique d'Aristote pour la Logique
mathématique contemporaine. '

Voici ces lois de la Métalogique:

1) Le principe de l'identité:

|a”, @', a'.
2) De la contradiction:
On nie
, @) |
Ou en général on nie
a” b
a’ By @ |

a” (B (@)
3) Du quart-exclu
@ c|—| & &Y @ | ou| @ G G

Les deux derniéres on peut écrire en vertu de § 3
a’l b’ ’
‘ aada ,= V |a

=A

SRR
[Q th

a
‘a" /4 C.IUI ab Flul a?i |=V

Pour obtenir toutes ces formes des hyperconclusions immédiateé
il faut encore postuler la possibilité de la permutation circulaire dans

|abe I—' bca l—-,'ca;' (conversio).
Nous avons
a” a’ a
‘a”b’cl— a’ a'_a —laaaabcl
a’ b ¢ )

et de la méme facon:
\ ab’c I—laaaa b—cl.

Ce sont deux formes des conclusions ad subordinatum,
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Il nous reste a ajouter des nouvelles formes d’obversto
| ea o ac |—| ea ((B) (g9) |
| ea fb gc|—| ea jb (g0) |—| €2 (D) (&) |
!egfl')gcl—l ‘;"1@@1'

Pour la concordance des lois de la. Métalogique avec celles de la Logique or-
dinaire il est indispensable a postuler la dégénération de la Métalogi-
que en Logique, quand le genre se confond avec le hypergenre

c’est a dire quand h=c et quand les hyperclasses reciproques viennent-
aussi se confondre: b=5.

Dans ce cas:
I a’ b ¢ ’—‘a’bl
027 |=fer?|=|as
Mais il f'aut remarquer que la hyperposition particuliére
x' e a
‘e_afbgc ]ou X f b
X g c

pour b=a, f=b, g=c devient non une proposition particuli¢re | ab |, mais
affirmation de I'inclusion d’une classe dans trois classes a, b, .

5. Nous allons & présent appliquer notre symbolisme nouveau aux modes
classiques des syllogismes:

Le postulat fondamentale du syllogisme
b c
a b

r

—!ﬂ.C.

C’est en méme temps le premier mode de la premiére figure.
1) Barbara — AAA.

Indiquons les autres modes de la premiére figure charactérisée par la
schéme:

k3

bc
ab

2) Celarent

a b

au moyen des conclusions immédiates et Barbara on obtient la conclusion par
les opérations suivantes:

b (c) |

a b | o' () | —

—
acl.
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3) Darii
a" b
’ 4 b
ab_d’a_lg’c——\bc.
c a ar ¢
4) Ferio: .
— b c . _
be |\ _|ab __\d, (©) ae L
ab J a 0 a
Parmt les modes de la seconde figure Z: nous allons éxaminer seule-
ment Baroko
a' b o
cb | £ a8

Au lieu de la réduction ordinaire & Barbara par_la_,reductio ad absurdum*
nous allons indlquer une réductien a Ferio:

T |_|c®
a’ b a’ (c)
en posant
b=rc.
Puis en vertu de (1) et (3):

ce ae e a _
- |— -l —lca

ae c e ce

Les modes Cesare, Camestres, Festino réductible a I figure par conversio
simplex et methatesis nous appelerons modes derivés.
Le premier mode de la III figure:

ab)| -
ac|
1) Darapti
" b
a, . est par la défigition | ¢ b | <

9) Bokardo se réduit a Ferio
ab
ac

¢ b | en posant =B, c=1.

3) Felapton: selon la définition l c b I se ramene a Ferio par

conv. per accidens et conv. simplex. Les modes derivés:
Disams, Datisi, Ferison.
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ab!

Tous les modes de la quatriéme_figure b } sont des modes derlvés de

la premiére figure,
Camenes, Dimaris, Gierison, Bramantlp se raménent a Barbara par conv,
per accidens; Fesapo par conv. per acc. dans la conclusion a Ferio.
6.. Pour construire les typesdes hypersyllogismes classons les modes
mentionnés d’aprés le: caractere de la conclusion:

Barbara . . « . ¢ v o e i e e e e s e e e e e e e e e 1

Celarent, Cesare, Caméstres, Camenes . . . . . .. .. .. 4

1 Dar11 Darapti Disams Bramantlp, Datisi, Dewaris.- . . ... . . 6
OFerio, Baroko, Felapton, Fenson,Festino Bokardo,. Ge-

sapo, Ferison . . . .« . . ... 6 .00, 8

En tout 19

Nous -allons prendre;la, méme classification pour les hypersyllogismes:
I) L'opération fondamentale hypersyllogisti que

& gc
f/’ b’. a _
g” -fl-_.:__-e
donne le premier mode fondamental du hypersyllogisme. La premiére

hyperpremisse (grande) | ¢’ g c¢| contient le hypergenre,

La seconde | b" d|—1le genre & (moyenne) La trolsieme (petlte)—-
[a” f e|—l'espece a.
II) Avec la hyperconclusion universelle-négative:

fec| |[F@©] _

ook |—le @y (|—| e B @|—|aT)
acf| [a e

a b c

C’est le mode qui se dégénére en Celarent.
L'autre hypersyllogisme réciproque

fec
ebh|=|abe
- ﬂ”ﬁ’f

ol

Les hypersyllogismes derivés on obtient par conversio dans les deux pre-
mieres hyperpremisses et par la permutation circulairé dans la conclusjon.

En tout on obtient 27 X 2=54 modes.

lIl) Avec la hyperconclusion-particuliére affirmative:

0’ e k|

'’ e k e’k m| p’n ok )

e m|l_|p’'e a i_ p’fb —’ hk fb gc J (10)
ca th gc prf b p’ g c |

C p g
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On peut permuter dans eaq, fb, gc les éléments. La méme permutation

est admissible dans la conclusion, mais comme la transposition de fb, gc est
dé)a faite par conversio dans la troisiéme hyperpremisse, nous ne pouvons
pas obtenir des nouvelles modes que par le changement de place de &, k.
Nous obterons 6 X 8 = 48 modes.
Mais avec la conclusion du méme type on a selon la définition:

a” ek
a" hm —

kh /7 11
K ek b o an

ot on peut permuter les éléments dans la conclusion. On a donc encore 6
modes. Le (11) se dégénére en Darapti. En tout 18-} 6 =24 modes.
IX) Avec la hyperconclusion-négative:

T a” (ly (k)
a 77 B (/4 _[ »
e e’ () (m) P’ () (k) 7 o
e m |— pll e a — P” gl cl|— h &g , (12)
ea fph gc P g c v f b
. pf b
(se dégénére en Ferio)
et sa réciproque o
a7k
e hom —\f.bg'ech_k‘ (13)
ea fb gc ’

Les hypersylloglsmes derivés s'obtiennent par la permutation circulaire dans
(alk) (ah m) et par la permutatlon dans (ea 7b ge)-

Pour (12) et (13) on obtient 108 modes,
-Selon la défmltlon

a

% —‘f{rgéh_k}

7

g a h k
" b '——’fb gc/ﬁ| a" f' b
¢ I a’ g’ ¢

0o~

Q
Q

En faisant la permutation /o gc et la permutation circulaire dans (a h k)
on obtient 12 modes.

I y a encore des modes avec la hyperconclusion particuliére-négative avec
deux premiéres hyperpremisses affirmatives:

a’” I' &k
1 a” Uk e K m PRk
er/ b m | P// el a p” f’ b _l hk L
. v Fi ; b g
ea jb ge pr b @ (o BI0 8
" p’ @) (c)
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et encore sa réciproque, qui correspond 3 Bokardo. Ce mode se raméne §
(12) par les opérations suivantes,

a U k a @ (k)
4 ’f’ m | _ e(:_h_)@ — f.bé'_c—(’;’i)lzlh!eﬁ’éc‘
la fb ge | | eath (g) T

Les hypersyllogismes derivés sont en nombre 8.
Il y a en tout dans ce groupe 128 modes.
V) Enfin pour la hyperconclusion particuliere double-négative

e @@
c Lkl le®m| |p®m @ _
Fhmi—lp ¢ a =iy @ —I L & b
E(.I fb &¢ P” f, é p// f b
e @ ©

et sa réciproque.

Le nombre des modes . . . . . . . ... .. 3X3X2X3X2=108.
Selon la définition:

a i 3

ahom —( fo Ik hm {

af b

avec les hypersyllogismes derivés—9. En tout 417 modes.
En résumé.
S . b ®ORE R E W €S WE W i o4 1
II. (E, E) ; ¢ m s oW owoE w R I BT 54
11 A e e e 24
WodD, @) s s o « s no s 56 55 8 a8 Ba 28 5 8 r@s 128
V. O) « ..t . “s @ s BE 117
324

7. En analysant les opérations de la déduction du paragraphe précédent nous
voyons qu'au fondement d'elles se trouve:

1) L'opération hypersyllogistique:

ell g’ c
f’ b a . ar/ bl c
a” fl e
2) Obversio lfg'é' —' f (e«

3) Le developpement de (ae /b gc) en
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/2

P’ e a
pll f’ b
p' 8 ¢
1l est evident qu'on n'obtient le résultat que quand dans
c” gl C =
f" b d|—(r s)est identique a (ef).
all z S

Le nombre des termes différents dans le cas des hyperpremisses générales
est' 7 el la conclusion contient alors 3 termes.

Quand les hypersyllogismes sont particuliers, il y a 10 termes dans les hy-
perpremisses et 6 dans la hyperconclusion.

Le syllogisme peut il contenir moins que 3 termes générales et le hyper-
syllogisme moins que 7?

Oui, mais tel syllogisme ne donne riendenouveau,

On peut écrire '

e e
a e |—| , —| a" e
a’ e
Tel syllogisme est vide.
Voici le hypersyllogisme vide:
e e e
" fel|l—|FFFf|l—|afe (15)

a" f e

Mais il y a une différence entre les syllogismes et les hypersyllogismes.
A coté du hypersyllogisme vide il existe encore le hypersyllogisme dem i-
vide, qui donne quelque chose non suffisament nouveau, qui remplace le

genre par un nouveau genre, mais qui laisse le hypergenre invariant et vice
versa.

En effet
el/ el e er/ g’ C
frrdl_|ayel, [Pt |=afec (16)
a” t' ¢ a’ f e

On peut indiquer les syllogismes vides avec des premisses particuliéres et les
hypersyllogismes vides et demi-vides avec les hyperpremisses particuliéres.

En effet

4
f .
5|11
il donne ce qui est évident ou ce qui doit avoir lieu pour chaque f en

vertu des postulats fondamentaux.
De méme

a’f‘—

all fl b
o’ f b

& F b (17)

a’ f b '—

—Lﬂﬁﬁ



Ensuite;
5 e a’ Wk
ZJ’}, % '_ a" f b _‘ fo fo hk ) (18)
N A

La réunion des hypersyvllogismesh demi-vides donne le hypersyllogisme avec
le nombre complet des termes dans les hyperpremisses, mais avec le nombre
defectueux dans la hyperconclusion.

Uk | a Ik Wk -

a’ h’\m | a W m a” ok ‘ . a” f’ b ——-' fb fb hk ‘

a”’ f/ b l | a’ a a a” fr b

alk a” () # _ a’ (h) k a ﬁ

ahm |—|a"(kym|—|a (h) & ‘— a f b |—|a f

a f’ b /IA >.a’, vf’ b a ]
~|npm |

et le hypersyllogisme réciproque.
Il faut ajouter les demivides hypersyllogismes avec des hyperpremisses par-
ticulieres:

a’ U k
a” I k a h'm p" ok
a// h/ m|_ p// al a pl f/ _’ fb fb hk ‘ (21)
Jb fbaa pfob prb
p// el ¢
_ a Il k al Iy &
(1 if a E Fl all (h—)’ fi pll (;)I E ) .
a /im — P”i’ b | — p// (:Z)l 2 — pll f/ b _l fb fb hk ‘ (22)
fb fb aa v'r b P A
paal |y ¥ s

et reciproque.
On peut donc ajouter aux hypersyllogismes normaux de § 6 encore les
hypersyllogismes anormaux demivides:

(16) — 1 \
(18) — 3 I
(19) — 3
(200 —3 X 3= 9 en lout 42. *
(21) —3X 3 = 9
(22) — 3X 3= 9 ;
9% 2 =18 )

(Moctynnao B pegakuuio 1937.1X.1),
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PE3IOME,
0 CUNNOrU3MAX B JIOTUKE W FTHNEPCUNNOTU3MAX B METAJIOTUKE.

1. Mopayxai-bontoBCHHi.

OCHOBHAs LEab CTATbH—NOCTPOCHHE CcXeMbl OpMa/bHLIX Ollepaudil B Ma-
TEMAaTHYECKHX CHMBOJAX, lPEJACTABMIOIEH eCTecTBeHHoe 0606lueHne TOo#,
B KOTOPYIO YKJaAwbBaeTcss ApucTOTeaeBCKasl JOrHKa KJ1acCoB,

OcBOBHbIMH 06sexmamu siBasiotrcs @’ (Bun), ' (pon), ¢ (runeppon), 3aTem
TpoKa a4, a, a, OTBeYaKllas ¢ U He a, OCHOBHLIMU Omuouenusmu (a”’ b’ c')
OTHECEHHe BHAA K POLY M THIEPPOAY O6LIe-YTBepIUTENbHOE PHIEDPCYXIEHHE,
(a, b, ¢), oBweoTpuuaTenbHOE THIEPCYXKIEHHe, a Takke (ea fe gc) uactHo-
yTBEpAHTEABHOE M (ea fe gc) (ea fe g¢) HACTHO-OTPHUATENbHBIE; OCHOBHLIMH
onepayuAMy ABAAIOTCA THIEPCHIOTH3Mbl ¥ TIPEXK e BCEro aHAIOroH Barbara

(¢" ¢ o)
(f/l bl c)—(a” b/‘C);
(a” f ¢)
ACTHO-YTBEDAUTENBHOE THMEPCYHKACHHE MCTOJKOBLIBAETCS KaK YTBEPWKIEHHE
pelieHns ypaBHEHUA
(x" e a)
()CN fr b)
(xll gl C)
¥ aHANOrHYHLIM 06pPa30M H YaCTHO-OTPHLATEJbHOE O6LeOTPHUATENbHOE, KaK
(@ (@) ()
OCHOBHBLIMH 3aKOHAMHM siBasOTCS 1) 3aKOH moscdecmsa
(a” o a),
2) 3aKOH MPOMUEOpe4us: oTprHuaHue:
(@’ ¥ c)
(@ b 0
(a b o)

H B) 3aKOl UCKAIOMEHAOR0 HEMPEPMO20: YTO-HUOY b K3 TPEs!
_ @' b ¢, (@abo), (ahoc)

CraTesl 3aHUMaETCA MOCMpOeHtes BO3MOXKHBLIX MOLYCOB 2UHEPCUALOCUIMOE
# ux npusedentie,

B 10 Bpems, KaK MOALYCOB CHANOrd3MOB 19, l"HrIépCHJlOI‘HSMO'B-"—*—324, nputtem
fipi a=a ¥ T, A. OHH BC€ BHIPOXAAIOTCA B CHIANOrH3MBl APHCTOTEJEeBs
CKOM JIOTHKH, '

Ho x HHM emg caedyer npubaBidTp nycrteie # nOAYnycThie@ THIEPCHJAIO-
tH3MBl, BHIDOKAAIOIMIHECH B MYCTHE TPUBHAABHLIE BHIBOXB dHCAOM 42,

Crarpsl MpeABAPHTENBHO H3]araeT 3aKOHHl M MOAYCHl CHJJIOTM3MOB A p ue
CTOTENEBECKOMR JOTHKH B TaKOH e CHMBOJHKE, YTOOH pe3ue NOAYEPKHYTD
aHaJOTHH: '
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